Bedingte Dichten

Seien X und Y zwei Zufallsvariablen auf einem gemeinsamen Wahrscheinlichkeitsraum mit gemein-
samer Dichte f: R%2 — [0,00). Dann ist die Dichte von X gegeben durch

fx(z) = /_OO f(x,y)dy,

und die bedingte Verteilung von Y gegeben X = z hat eine (bedingte) Dichte fyx(. | ).
Um die Form von fyx(. | ) fiir ein gegebenes = € R heuristisch herzuleiten, nehmen wir an, dass
fx(x) > 0. Dann gilt fiir kleine 6 > 0,

Plx < X <z+0]=dfx(x),
und fiir kleine € > 0,

efvix(loz)mPly<Y <y+e|X=a]=Ply<Y <y+elz <X <z+/
Ple<X<z+0,y<Y <y+el def(x,y) ef(z,y)
Plz < X <z + 0] T o0fx(x) T fx(x)

Daraus sieht man, dass

H@v) falls fx(z) > 0
Frix(yz) = x@
0 falls fx(z) =0

eine bedingte Dichte von Y gegeben X = x ist.



