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1) Zeige (−1) · x = −x ∀x ∈ R.

2) Zeige, dass x ≤ y und u ≤ v impliziert x+ u ≤ y + v.

3) Zeige, dass 0 ≤ x ≤ y und 0 ≤ u ≤ v impliziert x · u ≤ y · v.

4) Zeige folgende Verfeinerung des archimedischen Prinzips:

Seien x, y ∈ R mit x > 0, dann gibt es n ∈ Z mit (n− 1) · x ≤ y < n · x.

5) Zeige die Identität: ∀a, b ∈ R ∀n ∈ N, n ≥ 1 gilt:

bn − an = (b− a)(bn−1 + bn−2 · a+ · · ·+ an−2 · b+ an−1).


