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RADIKALE KORPERERWEITERUNGEN

1. Sei f = X?+X?+2X+L € Q[X]. Konstruieren Sie eine radikale Kérpererweiterung
von Q, die einen Zerfallungskorper von f enthélt.

2. Sei K ein Korper, f € K[X] ein Polynom von Grad p prim und E ein Zerfallungs-
korper von f. Zeigen Sie, dass falls Gal(E|K) zyklisch von Ordnung p ist, dann
ist f irreduzibel.

3. Bestimmen Sie fiir jedes der folgenden Polynome die Galoisgruppe eines Zerféallungs-
korpers.

(a) X°+2X*— 2 € QX]
(b) X* 4+ X +1 € FyX]
(c) XB —t e F3(t)[X]
4. Sei E|K ein Zerfillungskorper von f € K[X]. Wir betrachten eine Korpererweiterung

K’ von K und einen Zerfillungskorper E' von f iiber K'. Sei 0 € Gal(E'|K"). Zei-
gen Sie, dass o(F) = E und, dass der resultierende Gruppenhomomorphismus

Gal(F'|K') — Gal(E|K), o+ ol
injektiv ist.

5. Seien E|K und E'|K Zerféllungskorper eines Polynoms f € K[X]. Zeigen Sie, dass
falls F in einer radikalen Korpererweiterung von K enthalten ist, so ist auch E’
in einer radikalen Korpererweiterung von K enthalten.

6. Zeigen Sie, dass falls E ein endlicher Korper ist und K C F ein Unterkorper, dann
ist Gal(E|K) zyklisch.



