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Serie 16
DIE MÖBIUSFUNKTION

Für eine Folge A “ panq8
n“1 von Zahlen an P Z sei Apsq die formale Reihe
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92. Zeige, dass für zwei Folgen A “ pakq8
k“1 und B “ pblq

8
l“1 gilt:
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Sei ζpsq :“
ř8

n“1
1
ns die Riemann’sche Zetafunktion und für natürliche Zahlen n ě 1 sei die

Möbiussequenz µpnq wie folgt definiert:
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1 falls n “ 1,

0 falls p2 | n für eine Primzahl p,
p´1qtn falls n “ p1 ¨ . . . ¨ ptn für paarweise verschiedene Primzahlen pi.

Weiter sei

Mpsq :“
8
ÿ

n“1

µpnq

ns

die Möbiusfunktion.

93. Zeige:
Mpsq ¨ ζpsq “ 1

94. Seien f, g : Nzt0u Ñ Z zwei Funktionen für die gilt:

fpnq “
ÿ

d|n

gpdq

Zeige, dass dann gilt:
gpnq “

ÿ

d|n

µpdq ¨ fpn
d
q

Hinweis: Für F “ pfpnqq8
n“1 und G “ pgpnqq8

n“1 gilt F psq “ ζpsq ¨ Gpsq.
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