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Aufgabe 10.1.
Sei f: 2 — R eine p-summierbare Funktion und €2; C () eine py-messbare Teilmenge. Zeige,
dass fi := flp, und fxo, p-summierbar auf ©; bzw. Q sind, und dass die Gleichung
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gilt.

Aufgabe 10.2. B
Zeige, dass wenn f : () — R eine p-addierbare Funktion ist und €2 C €2 eine Teilmenge mit
w1(21) = 0 ist, dann ist

fdu=0.
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Aufgabe 10.3.
Durch Anwendung des Satzes von Lebesgue mit dem Zéhlmass auf N, zeige:

Ji_)n;on;sin( - ) =1
Aufgabe 10.4.

Sei A das Lebesgue Mass auf R und f eine nicht negative, integrierbare Funktion auf (R, \).
Zeige, dass die folgende Gleichung fiir das Lebesgue Integral gilt:

/Rfd/\ - /Om ML > s})ds.

Hinweis: Zeige die Gleichung zuerst fiir den Fall, wenn f eine einfache Funktion ist. In
diesem Fall wird eine Skizze von f und der Funktion s — A({f > s}) weiterhelfen. Inter-
pretiere beide Seiten im Hinblick auf die Definition des Lebesgue Masses.

Aufgabe 10.5.
Sei f,: [0,1] = R, n € N, gegeben durch:
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Zeige, dass
(a) fu(z) < J auf (0, 1] fir alle n > 1;
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(b) lim fo(z)dx = 0.

n—oo 0

Aufgabe 10.6.
Sei {2 C R™ eine y-messbare Menge mit ©(€2) < 400 und sei {f;} eine Folge y-summierbarer
Funktionen f; : 2 — R, die gleichmassig gegen f konvergiert. Beweise, dass f p-summierbar

ist und dass
i [ = [

gilt.
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