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Welche der folgenden Aussagen ist im Allgemeinen falsch?

(a) Seien GGy, G5 Gruppen. Dann enthilt jede Untergruppe von GG; x G5 eine Untergruppe
der Form H; x H, fiir bestimmte Untergruppen H; < GG; und Hy < Gb.

(b) Fiir jedes n € N mit n | |Dy| existiert eine normale Untergruppe H < Dyy mit
|H| = n.

(c) Sei G eine Gruppe mit |G| = 85. Fiir Elemente a,b € G \ {e} mit ord(a) # ord(b) gilt
{a,b) = G.

Sei H < G eine Untergruppe einer Gruppe GG. Definiere den Zentralisator als
Zg(H) ={xe G:Yhe H(hx = zh)}.
Welche Aussage ist im Allgemeinen falsch?

(@) Hc Zg(Za(H))

(b) Fiir H abelsch gilt H < Zg(H).
(¢) Z(H) < Za(H)

(d) Ze(H) = Z(G)

Sei (G, e) eine Gruppe und seien K, H < @, so dass die Ordnungen von H und K zwei
verschiedene Primzahlen sind.

Welche der folgenden Aussagen ist falsch?

(a) Fiiralle he Hund k € K gilt hkh™ k™! = e.
(b) Firallehe Hund k € K gilt hk = kh.
(¢c) Esgilt HK = G.

Sei C' die Wiirfelgruppe, d.h. die Symmetriegruppe des Wiirfels. Welche der folgenden Aus-
sagen ist richtig?

(a) C hat keine Untergruppe mit Index 6.

(b) C hat einen Normalteiler N < C' mit N =~ Cx.

(c) C hat keine Untergruppe mit Index 4.

(d) Es existiert eine Untergruppe H < C' mit ord(H) = 6.

Sei T' die Tetraedergruppe, d.h. die Symmetriegruppe des Tetraeders. Welche der folgenden
Aussagen ist/sind falsch? (mehrere Antworten moglich)

(a) T hat einen Normalteiler N < T mit N =~ C5 x Cs.

(b) Jede Untergruppe H < T mit H =~ C5 x () ist ein Normalteiler.

(c) Es existiert eine Untergruppe H < 7' mit H = Cy x Cy.

(d) Es existiert eine Untergruppe H < T mit H =~ Ds.



