D-MATH Analysis |: one Variable ETH Zirich
Prof. Alessio Figalli Bonus 3 HS 2025

In 10 Minuten zu losen.

Aufgabe: Sei f : R — R eine Funktion. Welche der folgenden Aussagen gibt die
korrekte Definition und den richtigen Kommentar dafiir, dass f auf R gleichméfig
stetig ist?

(a) Ve eR,Ve>030 >0s0odassVy e Rmit [z —y| <d = |f(x) — f(y)] <e.
In dieser Definition hidngt & von ¢ und von x ab.

(b) Vz eR,Ve>035>0sodass Vy € Rmit [z —y| <d = |f(z) — f(y)] <e.
In dieser Definition hangt ¢ von &, aber nicht von z ab.

(c) Ve > 030 >0sodassVa,y € Rmit [z —y| <6 = |f(z) — f(y)| <e. In
dieser Definition hdngt 6 von € und von z ab.

(d) Ve >036d >0sodassVo,y € Rmit |z —y| <d = |f(z) — f(y)] <e. In
dieser Definition hdngt § von €, aber nicht von x ab.

Ein Bonus wird vergeben, wenn die (einzige) richtige Option gewihlt wird.
Eine Begriindung der Antwort ist nicht erforderlich.

To solve in 10 minutes.

Exercise: Let f: R — R be a function. Which of the following statements gives the
correct definition and the correct comment for f being uniformly continuous on R?

(a) Ve e R,Ve>030 >0stVyeRst. [z —y|<d = |f(x)— f(y)| <e. In
this definition, § depends on ¢ and .

(b) Vx e R,Ve>035 >0stVyeRst. [z —y|<d = |f(z)— f(y)| <e. In
this definition, ¢ depends on ¢ but not on z.

() Ve > 035 >0st. Va,y e Rst. [z —y| <d = |f(z) — f(y)| < e. In this
definition, § depends on ¢ and =x.

(d) Ve>030 >0st. Vo,y e Rst. [z —y| <d = |f(z) — f(y)| < e. In this
definition, § depends on € but not on z.

Bonus is awarded when the (only) correct option is selected. Your answers
need not be justified.
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